
第七章  空间解析几何 
1.向量能比较大小吗？ 

答：不能。向量是既有大小，又有方向的量，而方向无所谓大小。当然向量的模是可以比较

大小的。 

 

2.任一向量的方向余弦的平方和为1。那么若三个数的平方和为1是否能成为某向量的方向

余弦呢？ 

答：能的。设 , ,A B C 满足
2 2 2 1A B C+ + = ，取点 ( ), ,M A B C . 

令 OMα =
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，则α
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的方向余弦为 
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因此三元数组中的三个数可成为某向量方向余弦的充要条件是这三个数的平方和为1。 

 

3.数量积和向量积中的消去律是否成立？即若 0a ≠


，能否由 a b a c⋅ = ⋅
   

或 a b a c× = ×
   

推

得b c=
 

？ 

答：不能。因为 ( ) ( )0a b a c a b c a b c⋅ = ⋅ ⇔ ⋅ − = ⇔ ⊥ −
         

.此时只能推得b c−
 

是垂直于a


的一个向量。 

而 ( ) 0a b a c a b c a× = × ⇔ × − = ⇔
       

与b c−
 

共线。此时只能推得b c−
 

是平行于a


的一个

向量。 

 

4.“三元方程 ( ), , 0F x y z = 表示空间一曲面”这一说法是否正确？ 

答：不正确。例如 2 2 2 0x y z+ + = 只表示空间一个点。 

 

5.方程组
( )
( )

, , 0
, , 0

F x y z
G x y z

=
 =

一定表示空间一曲线吗？ 

答：不一定。首先， ( ), , 0F x y z = 和 ( ), , 0G x y z = 不一定都是空间曲面方程。其次，即

使它们都是空间曲面，这两曲面也可能不相交，或只相切于空间若干点。甚至也可能相交于

空间一曲面。 



6.如何将曲线一般方程
( )
( )

, , 0
, , 0

F x y z
G x y z

=
 =

化为参数方程？ 

答：并不是所有曲线的一般方程都能化为参数方程。但若能从一般方程
( )
( )

, , 0
, , 0

F x y z
G x y z

=
 =

中

解出其中两个变量为第三个变量的函数，例如解出 ( ) ( ),y y x z z x= = ，则参数方程为
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. 

 

7.利用平面束方程解题时应注意什么？ 

答：因为平面束方程 ( )1 1 1 1 2 2 2 2 0A x B y C z D A x B y C z Dλ+ + + + + + + = 中并不包含平面

2 2 2 2 0A x B y C z D+ + + = . 因 此 在 利 用 上 述 平 面 束 方 程 解 题 时 应 对 平 面

2 2 2 2 0A x B y C z D+ + + = 是否也符合解题要求进行验证。或者考察在λ → +∞或λ → −∞

时 ， 是 否 符 合 解 题 要 求 。 一 般 来 说 上 述 情 况 下 满 足 解 题 要 求 时 ， 平 面

2 2 2 2 0A x B y C z D+ + + = 也符合解题要求。 

另外，若将平面束写成 

( ) ( )1 1 1 1 2 2 2 2 0A x B y C z D A x B y C z Dλ µ+ + + + + + + =  

形式，则它包含了所有过直线
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的平面。 

 


