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一.  可测集的定义 
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此时E的外测度称为E的测度，记作        ，可测集的 
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nRT 证明：

*( ) ( )cm T m T E m T E    从而

即E为可测集。 



二 .Lebesgue可测集的性质 

证明：(充分性） nRT 

即可令 cETBETA  ,

(必要性)令 BAT 

有,, cEBEA  )()()( * BmAmBAm  

)()(, * cn ETmETmTmRT  有定理1：集合E可测（即                                                                      ） 



即可测集类关于差，余，有限交和可数交， 

有限并和可数并，以及极限运算封闭； 

   nA B T R   (2) A,B可测，则 时，
*( ( )) ( ) ( )m T A B m T A m T B      有

注:上式由前面可测集的等价刻画立刻可得 

则下列集合也可测可测若：定理    ,),,2,1(,,  )1(  2 iABA i
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(4) 若 A,B可测，                              

则有可减性 
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则集是一列互不相交的可测若

可数可加性
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也可测。 

若                可测已证明，则易知 BA

ccc BABA )( 

cBABA 

nRT 

*( ) ( )cm T m T A m T A    有

易知Ac可测 

证明：由可测集的定义： 
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若当 为两两不交时

可测已证明则通

过令 可

把一般情形转化为两

两不交情形 通过取

余即可证明 可测
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有

可测

可测

*( ( )) ( ( ) )cm T m T A B m T A B      从而

nRT 证明：
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下面证明若A,B 可测， 

则                可测 
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 另外显然有

，有证明： nRT 
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 从而

即得结论
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mAAm下面证明若A i 两两不交，则 



注：左边的极限是集列极限， 

    而右边的极限是数列极限， 

        (b)中的条件                      不可少 1mA

n
n

n
n

mAAm


 lim)lim((a) 若An是递增的可测集列，则 

n
n

n
n

mAAm


 lim)lim(则

1mA(b) 若An 是递减的可测集列且 

如An = ( n, +∞) （ 
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三. 单调可测集列的性质 



注：若 An是递减集列， 

 

       若 An是递增集列， 
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