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摘要：基于 /01密码体制提出了一个（ !，"）门限秘密共享方案，使用参与者的私钥作为他们的秘密份
额，秘密分发者不需要进行秘密份额的分配-秘密份额的长度小于或等于秘密的长度-在秘密重构过程
中，每个合作的参与者只需提交一个由秘密份额计算的伪份额，且任何人都能够立即检验每个合作的参

与者是否进行了欺骗-该方案可用来共享任意多个秘密，而不必修改各参与者的秘密份额-方案的安全
性是基于 /01密码体制和 234567的（ !，"）门限方案的安全性-
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第一个秘密共享方案是（!，"）门限共享方案，由 234567［%］和 SO4KO=?［!］在 %’(’年分别基于 /4E74DE=插值法
和多维空间点的性质提出的-现有大多数秘密共享方案，如文［% T&］等，具有一些共同点：一是各参与者的秘密
份额都是由秘密分发者产生，秘密分发者掌握着所有参与者的秘密份额-这使得秘密分发者需要保存大量的秘
密信息，而且会成为攻击者所攻击的目标；二是在秘密分发者和各参与者之间需要一条安全信道，利用该信道

进行秘密份额的分发，但是维护一条安全信道会提高系统的代价和复杂度-而且在许多秘密共享方案中，为了
能够检验在秘密重构过程中合作的参与者是否进行欺骗，秘密分发者需要专门构造一个验证算法和一些验证

信息［;］-这必然会增加系统的复杂度，并影响秘密分发的效率-这些特点或多或少会影响秘密共享方案的实际
应用，比如，当参与者和秘密分发者之间不可能存在安全信道时，这些方案也将不再有用-
笔者基于 /01密码体制［(］提出了一个（ !，"）门限秘密共享方案，它使用参与者的私钥作为他们的秘密

份额，秘密分发者和各参与者之间可以以明文形式相互通信，不需要维护安全信道-秘密份额的长度小于或
等于秘密的长度-在秘密重构过程中，每个合作的参考者只需提交一个由秘密份额计算的伪份额，而且不需
要设计专门的验证算法就可立即判断每个合作的参与者是否进行了欺骗-由于在秘密重构过程中，每个参与
者只需提交一个由秘密份额计算的伪份额，而不必暴露他的秘密份额，因此，该方案可用来共享任意多个秘
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密，而不必修改参与者的秘密份额!方案的安全性是基于所使用的 "#$ 密码体制和 %&’()* 的（ !，"）门限方
案的安全性!

!" #$%秘密体制简介

"#$是新西兰学者 +! %(),&等［-］提出的双钥密码体制，它采用 "./’0数列来实现消息的加密和解密!
!" !# $%&’(数列

"./’0数列可定义为：
定义 !# 选两个非负整数 #和 $，构成二次式 %1 & #% ’ $ ( 2，其根为

!，" (（# ) *3 + 1）+ 14 ， （3）
其中 *是方程的判别式，即 * ( #1 & 5$,如果选 #和 $，使 *! 2，则 "./’0数列可定义为

-"（#，$）(（!" & ""）+（! & "）4 ，4 4 "" 24 ， （1）

."（#，$）( !" ’ "" 4 ，4 4 "" 24 , （6）
4 4 "#$公钥体制仅对 ."（#，$）序列感兴趣［-］，这里仅给出本文中所用到的性质：
性质 !# 设 /，0为任意正整数，则有 ./0（#，3）( ./（.0（#，3），3）,
性质 )# 设 /，0为任意正整数，则有 .0（./（#，3），3）( ./（.0（#，3），3）,
证明4 由性质 3 可得到，.0（./（#，3），3）( .0/（#，3）( ./0（#，3）( ./（.0（#，3），3）,

!" )# $*+密码体制
令 1 ( 23，为两个奇素数之积；选一个整数 4，使（4，#（1））( 3，这里 #（1）是欧拉函数；并由式 45#3

(78 #（1）确定出另一整数 5, 构造 "#$体制表示如下：
公钥：1，4；私钥：5（陷门信息 2，3）；明文：# 为小于 1 的某个整数；加密：6 ( .4（#，3）(78 1；解密：

# ( .5（6，3）(78 1,

&" 本文中提出的新方案

)" !# 系统成员及主要参数
4 4 系统成员：包括可信的秘密分发者 5（89’:9*）和 "个参与者（;’*,)/);’<,）#3，#1，⋯，#",

系统参数：令 1 ( 23，为两个足够大的奇素数之积；系统中每个参与者的 "#$ 公钥和私钥分别为｛1，
47｝和 57；秘密分发者的 "#$公钥和私钥分别为｛1，45｝和 55；令 $是一个随机选取的且大于 1的素数；一个
公告牌（=7,)/9>7’*8），只有秘密分发者可修改、更新公告牌上的内容，其他人只能阅读或下载；秘密分发者随
机地从［" & ! ’1，$ &3］中选取 "个不同的整数 %3，%1，⋯，%"分别作为参与者#3，#1，⋯，#"的公开身份标识，

并以每个参与者的私钥作为其秘密份额!
)" )# 秘密分发算法
为了在 "个参与者 #3，#1，⋯，#" 中共享秘密 8$ 9$，使得至少 !个参与者合作才可重构该秘密，秘密分

发者可执行如下算法：

?! 34 从［13 + 1，1 & 3］中随机选取一个整数 :,
?! 14 对于每一个参与者 #7（ 7 ( 3，1，⋯，"），秘密分发者与其进行以下交互过程：
4 4 ?! 1! 34 将 :送给参与者 #7；

4 4 ?! 1! 14 参与者 #7 利用自己的私钥对 :进行解密（或签名），即计算 .57（ :，3）(78 1，并将结果送给
秘密分发者；

4 4 ?! 1! 64 秘密分发者可利用 #7的公钥来验证 .57（ :，3）(78 1的正确性，即验证 : ( .47（.57（ :，3），3）
(78 1是否成立,如果不成立，说明参与者 #7 没有诚实地给出自己计算的 .57（ :，3）(78 1，或者可能消息在
传送过程中出错,这时，秘密分发者可向 #7 发送一个抱怨信息，并要求其进行重发，直到验证通过，或者进行
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其他相应的出错处理!如果 " # $%&（$’&（ "，!），!）"#$ (成立，秘密分发者利用自己的私钥对 $’&（ "，!）"#$ (
进行解密，得到 $’’（$’&（ "，!），!）"#$ (!

%& ’( 利用（) * !）个点（)，+），（,!，$’’（$’!（ "，!），!）"#$ (），（,*，$’’（$’*（ "，!），!）"#$ (），⋯，（,)，

$’’（$’)（ "，!），!）"#$ (）和 +,-.,/-0插值方法［!］构造 )阶多项式 -（,）：

-（,）# + .%
)

/ # !
（, 0 ,/）1（ 0 ,/）*&

)

2 #
[

!
（$’’（$’2（ "，!），!）"#$ (）.

（, 1 ,2）. %
)

/ # !，/!2
（, 0 ,/）1（,2 0 ,/ ]） "#$ 3( ! （1）

( ( %& 1( 分别计算 -（!），-（*），⋯，-（) 0 4 * !）!
%& 2( 在公告牌上公开关于秘密 +的信息：34-（ +）#（ "，$’’（ "，!）"#$ (，-（!），-（*），⋯，-（) 0 4 * !））!

!" #$ 秘密重构算法
为了重构秘密 +，需要至少 4个参与者合作!不失一般性，假设 4个参与者5!，5*，⋯，54准备重构秘密 +!注

意每一个参与者不需要提供他的秘密份额，即他的私钥，而仅仅需要提供一个由秘密份额计算的伪份额! 而
且，在这个过程中，任何人都可立即检验各参与秘密重构的合作者是否诚实地提供自己正确的份额!下面，给
出参与者 5!，5*，⋯，54 如何重构秘密 +：

5& !( 每个合作的参与者 5& 从公告牌上读取关于共享秘密 +的公开信息 34-（ +）!
5& *( 每个合作的参与者 5& 利用自己的私钥计算关于秘密 +的伪份额 $’&（$’’（ "，!），!）"#$ (，并将其

提交给指定的秘密计算者!秘密计算者可通过验证$’’（ "，!）# $%&（$’&（$’’（ "，!），!），!）"#$ (是否成立来验
证参与者 5& 所提交的伪份额!如果成立，那么，5& 所提交的伪份额是正确的，接着执行下面的第（56 ’）步；否
则，5& 没有诚实地给出自己的伪份额，或者可能消息在传送过程中出错，这时，秘密计算者可向 5& 发送一个

抱怨信息，并要求其进行重发，直到验证通过，或者进行其他相应的出错处理&
5& ’( 由性质 * 可知，$’&（$’’（ "，!），!）# $’’（$’&（ "，!），!）! 这样就可得到 4 个点（,!，$’’（$’!（ "，!），!）

"#$ (），（,*，$’’（$’*（ "，!），!）"#$ (），⋯，（,4，$’’（$’4（ "，!），!）"#$ (），再利用公开的信息 34-（ +）可得
到另外的（) 0 4 *!）个点（!，-（!）），（*，-（*）），⋯，（) 0 4 *!，-（) 0 4 *!））!通过汇集这（) *!）个秘密点，
采用+,-.,/-0内插多项式［!］即可重构多项式 -（,）!为简单起见，如果用（6&，7&）& # !，*，⋯，) *!来表示所得
到的（) *!）个数值对，就可以如下方法重构 )次 +,-.,/-0插值多项式 -（,）：

-（,）# &
)*!

& # !
7& %

)*!

8 # !，8!&
（（, 0 68）1（6& 0 68））"#$ 3( ! （2）

( ( 5& 1( 恢复所共享的秘密 + # -（)）!

!" 安全性分析与讨论

本文中提出的（ 4，)）门限秘密共享方案的安全性是基于 +78公钥系统和 9:,";.的门限方案的安全性&
! 所提出的方案利用了 +78密码体制的性质，以参与者的私钥作为秘密份额，这样秘密分发者不需与

各参与者进行秘密通信即可使一群参与者共享任意的秘密 +! 秘密分发者和各参与者之间的所有通信可以
以明文形式进行，因此，该方案对于秘密分发者与参与者之间不存在安全通信信道的场合尤为有用&

" 如果某个参与者 5& 想进行欺骗，他可在秘密分发过程的第（%6 *6 *）步计算 $’&（ "，!）"#$ (时，或在
秘密重构过程的第（56 *）步计算伪份额$’&（$’’（ "，!），!）"#$ (时进行欺骗!但是，由于 "和$’’（ "，!）都是已
知的信息，任何人都可利用 5& 的公钥进行验证，发现这种欺骗&

# 系统外的攻击者可通过设法推导出各参与者的私钥来对本方案进行攻击&他可在秘密分发过程的第
（%6 *6 *）步中，或在秘密重构过程的第（56 *）步中，根据各参与者 5& 提交的信息 $’&（"）"#$ (或 $’&（$’’（"，!），
!）"#$ (来推导出参与者5&的私钥，即参与者5&的秘密份额&由于 +78密码体制的安全性，攻击者的这种攻击
无法奏效&同样道理，攻击者通过推导秘密分发者的私钥以进行模仿秘密分发者的攻击也是不可能的&

$ 由 +,-.,/-0内插多项式的性质［!］可知，只有 4个或 4个以上的参与者合作才可重构多项式 -（,），从而
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恢复秘密 !；而不超过（ " #!）个参与者的合作无法重构多项式 $（%），从而无法获得秘密 !的任何信息&因此，
本文中所提的方案体现了（ "，’）门限秘密共享方案的原则&攻击者即使与（ " #!）个参与者串通，由他们所计
算的关于秘密 !的（ " #!）个伪份额及公开信息也无法得到其他任何一个参与者的份额&由（ " #!）个份额恢
复秘密 !相当于在 ()中随机猜测 !获得成功，其概率仅为! * )&因为方案中 )是足够大的数，因此，这种攻击
成功的概率几乎为 "#

! 该方案也是一个多秘密共享方案［$］，可使一群参与者利用他们各自的私钥共享任意多个秘密而不必
更新他们的私钥#为了共享多个秘密 !!，!%，⋯，!+ $()，秘密分发者在进行秘密分发时，只需在秘密分发过程

的第（&’ !）步为每个秘密 !,（ , - !，%，⋯，+）随机选取一个惟一的整数 ., &由 ()*密码体制的安全性可知，在
秘密的分发和重构过程中，每个参与者 /, 的私钥不会被其他参与者或系统外的任何人计算出来&而且，即使
知道某个参与者 /, 关于若干个秘密的伪份额，也不可能计算出他的关于其他秘密的伪份额& 这也是本文方
案的一个优点，即秘密分发者可动态地在 ’个参与者中共享任意秘密#

" 值得注意的是，尽管 ()* 和 +,-［.］通常是可替换的［/］，但在本文的方案中不可使用 +,- 来替换
()*，这种替换会导致方案安全性的降低#这是因为在 +,-体制中，数字签字的乘积是相应消息之积的数字
签字，这使得 +,-会受到公共模以及称之为自适应选择消息伪造的密码攻击［/］；而 ()* 不具有这样的乘积
性质，因而不受这些攻击［/］#这也从另一个侧面显示了本文方案的安全性#

!" 结 束 语

基于 ()*密码体制提出了一个（ "，’）门限秘密共享方案，其中参与者的秘密份额不是由秘密分发者决
定，而是使用他们的私钥作为秘密份额，即使秘密分发者也不能获得每个参与者的秘密份额；秘密分发者和

各参与者间所有的消息都可以以明文形式发送，不需要在他们之间维护一条安全信道，这对于秘密分发者与

参与者之间不存在安全通信信道的场合尤为有用；秘密重构过程中，任何人可立即检验每个合作的参与者是

否进行了欺骗#利用该方案可共享任意多个秘密，而不必修改参与者的秘密份额#方案的安全性是基于 ()*
密码体制和 ,01234的（ "，’）门限方案的安全性#
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