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T-N魰魰敄NS愬]廭 w�bN*N錧廭 購7h1\鴙S_嶯 NS愬]廭 郪dk gp(3,3)=6蛓筫誰 1uXN誰烻 t梍p(3,3) p(3,1)=18蛓; 8��(�C�"��� "�����"��� c   ���Z   ���*   ���   ����  �� � € �3)錧廭孨�0擭-N魰魰敄$NS愬]廭 -N魰$NS愬]廭蜰N�0 N�0踁-N gp(3,2)蛓 奲錧廭孨�0擭迯 T-N魰魰敄$NS愬]廭 
w�bN*N錧廭 購7h1\鴙S_嶯$NS愬]廭 郪dk gp(2,2)蛓筫誰 1uXN誰烻 t梍p(2,2) p(3,2)=12蛓; 4)錧廭孨�0擭-N魰魰敄 NS愬]廭 R gp(3,3)=6蛓�0 1u燫誰烻 t鍂 亯�O錧廭孨(W錧廭擭剉MRb 塠抍燫錧錧廭剉筫誰qQ g24+18+12+6=60蛓�0 "��� !    ���)    ���   ����   ���1  �� � 婳� AS
蹚6RpeW[-N g蛻 Y剉4MOpe g�Y�₩*N� 銐� 購/f蜰10*NpeW[0,1,2,3,4,5,6,7,8,9-N諷4*N剉抍�R顣槝 @b錘P(10,4)=5040�0 萐郪:N4MOpe枡MO N齹:N0 臺{樆S塩購蛓臽礠�0 €枡MO/f0剉4MOAS蹚6RW[&{2N*Npe1₩/f�€Q嗘S NMO蜰1,2,3,4,5,6,7,8,9-N 愔S剉顣槝 sS:NP(9,3)=504�0 @b錘AS蹚6RpeW[-N g蛻 Y剉4MOpe g5040-504=4536�0 N "�����#���� �"������ NA   
���J   ���  �� � 婳� 抍�R26*NW[蚹 �O梍(Wa孴bKN魰ck}Y g7*NW[蚹 顣 g�Y�₩蛓抍誰? 銐� (1)a枡b>\ -N魰p`+T7*NW[蚹剉抍�R gP(24,7)� b枡a>\ -N魰p`+T7*NW[蚹剉抍�R gP(24,7)�0 郪dk錘a,b:N飠筽剉9*NW[蚹抍�R g2P(24,7)�0 (2)奲 N饛9*NW[蚹 w�bteSO NiR N剉17*NW[蚹qQ18*N蹚L坔Q抍�R gP(18,18)=18! 郪dk1uXN誰烻 t梍
� 抍�R26*NW[蚹 �O梍(Wa孴bKN魰ck}Y g7*NW[蚹� 剉抍誰 g2P(24,7)18! $ "������ J�   ���� �� ��  ����   ���� �� ��  ����   ���� �� ��  ����   ����   ���   ���   ����   ���� �� ��  ����   ��� J�2.痵抍�R MRb棬嫼媱v抍�Rnx R0W魦擽鍕饄:N縹b_抍�R 
Nb  \薔蛜痵抍�R�0 歔IN11.2� 蜰 gP柶 TA={a1,a2,& ,an} N 愔Sr*NCQ }抍�bN*N痵b_ 購7h剉抍�R饄:NAN*Nr-痵抍�R�0 婳俌抍�R12345�N抍�R45123 /f N T剉抍�R FO枡>\鴙 b痵鰁1\/f TN*N痵抍�R哊 郪dk蜰茤�T-N 愔SCQ }抍�bN*N痵 vQ抍�Rpe \詋縹b_抍�Rpe�₩�0 f 4� ����(�� (�� (�� i� �� 0   ����   ����   ����   
���M  �� � 0�歔 t11.4� 1un*NCQ }膥�b剉茤�TA剉r-痵抍�Rpe/f� p(n,r)/r�0A剉n-痵抍�Rpe/fP(n,n)/n=(n-1)! 翄�f� 奲A剉@b gr-縹b_抍�R R�b膥 �O梍 T膥剉蟢*N縹b_抍�R颯錘迯 b TN*N痵抍�R�0 €鵞嶯N*Nr-痵抍�R颯 u r*Nr-縹b_抍�R((Wr*NMOn� N璭 ur*N N T抍�Rr-縹b_抍�R) " € � �   ����   
���� �� ��  ���   ���� �� ��  ����   ����   ����   ���%   ���   ���� �� ��  ���   ���   ����   ���  �� � !� � 婳11.5� (1)10*N7ui[孴5*NsYi[賨�bN抍~ 鍌 g$N*NsYi[鴙粣 顣 g�Y�₩蛓抍誰? (2)10*N7ui[孴5*NsYi[賨�bN*N W�W 鍌 g$N*NsYi[鴙粣 

顣 g�Y�₩蛓抍誰? 銐� 奲7ui[ w�ben�5*NsYi[ gp(11,5)蛓>e誰�0 1uXN誰烻 t梍@bBl抍�Rpe/f p(10,10) p(11,5)=(10! 11!)/6!�0 ( (� "����� �� N   ����   ����   ��� "���  �(2) 10 *N7ui[賨�bN�W剉抍誰瀃E N1\/f 10 *NCQ }剉痵抍�Rpe :Np(10,10)/10�0 €鵞嶯蟢N蛓抍誰 g10*NzzMOn�>en�sYi[ Ee筫誰pe:Np(10,5)�0 
1uXN誰烻 t梍@bBl抍�Rpe/f p(10,10)/10) p(10,5)=(10! 9!)/5! Z  �� ��   ����   ���� !  ��� #��� 11.3 茤�T剉膥�T & �"��(��A���  �� �� 茤�T剉膥�T顣槝 C(n,k)剉 gsQ'`(嵤SR`I{�_�0 N�0茤�T剉膥�T 歔IN11.3� 蜰n*NCQ }剉茤�TA-N鄀廭 愔Sr*NCQ }膥�bS剉P[茤饄:NS剉N*Nr-膥�T, N T剉膥�T;`pe皨:NC(n,r)�0S_n
仇0 膲歔C(n,0)=1�0 >f6qS_r>n鰁 C(n,r)=0�0 F�e��]� ���� P��    ����   ���   ����   ����   ����   ����   ����   ���   ���� �� ��  ����   ����   ����   ��� $��� 歔 t11.5� 鵞嶯N Rrｐn g� C(n,r)=p(n,r)/r! sS�

C(n,r)=n!/r!(n-r)! 翄�f� 9hncC(n,r)剉歔IN颯錘鍂S C(n,r)h :y蜰n*NCQ }-N 愔Sr*NCQ }剉 愓lpe�0 �N茤�T剉抍�R鴙詋 ;N亯(W嶯茤�T剉抍�R貜鵞@b 慂Q剉r*NCQ }蹚L坔Q抍�R 購 gr!蛓�0 1uXN誰烻 t梍 n*NCQ }剉r蛓CQ }剉抍�Rpep(n,r)颯錘h :y:NC(n,r)r!�0 sSC(n,r)r!=p(n,r) EeC(n,r)=p(n,r)/r!=n!/(r!(n-r)!)�0 X7�� (� � ���� *� �� "������   ����
� �   ����   ����    ����    ����   ���   ���!   ���   ���   ����   ���    ����   ���� �� ��  ���� �� �   ��� %��� R�╟簨11.1� 鵞嶯N Rrｐn gC(n,r)= C(n,n-r)�0 翄�f� C(n,r)=n!/(r!(n-r)!)=n!/((n-(n-r))!(n-r)!)=C(n,n-r) 婳� NhT塠抍3)Y 
N:g 顣 g�Y�₩蛓 N T塠抍筫�_� 銐� NhT7)Y sS7*NCQ }� 3)Y N:g NX[(W!k廭顣槝 蜰7-N 3 gC(7,3)=7!/(3!4!)=35�0 F r   ���� �� ��  ���� 4  ���;   ���� �� � &��� 婳� (W100鯪罷-N g2鯪!k罷�0 (1)蜰vQ-N鸑�a絙鶴3鯪 筫�_pe/f�Y�₩? 銐� 鄀廭 購/f膥�T顣槝 Ee 
gC(100,3)=161700蛓�0 (2)絙鶴剉3鯪罷-Np` g2鯪:N!k罷剉筫�_pe/f�Y�₩? 銐� 2鯪蜰!k罷-N 愔S gC(2,2)蛓 鍿�Y1鯪蜰ck罷-N gC(98,1)蛓 1uXN誰烻 t梍 qQ gC(2,2) C(98,1)=98蛓�0 (3)絙鶴剉3鯪罷-Np` g1鯪!k罷剉筫�_pe/f�Y�₩? 銐� 1鯪蜰!k罷-N 愔S gC(2,1)蛓 鍿�Y2鯪蜰ck罷-N R gC(98,2) EeqQ gC(2,1) C(98,2)=9506蛓�0 &��(� "������ 7   
���*    ����   ���   ���)    ����   ����   ����  �� � '��� &�(4)絙鶴剉3鯪罷-N髞�\ g1鯪:N!k罷剉筫�_pe/f�Y�₩? 銐� 絙鶴剉3鯪罷-N髞�\ g1鯪:N!k罷 g$N蛓臽礠 p` g1鯪!k罷孴p` g2鯪!k罷 EeqQ g9506+98=9604蛓�0 (5)絙鶴剉3鯪罷-N g!k罷剉筫�_pe/f�Y�₩? 銐� g!k罷sS�asT@w/f蜰
ck罷-N 愔S gC(98,3)=152096蛓�0 " 4   ����  �� � (��� 婳� 蜰1,2,& ,300KN-N鸑諷3*Npe �O梍僛霳剉孴齹珗3ted 顣 g�Y�₩蛓 愔S筫誰? 銐� 奲1,2,& ,300 R�bA,B,C N*N膥�0 A={x|x=1mod 3} B={x|x=2 mod 3} C={x|x=0 mod 3} >f6q|A|=|B|=|C|=100�0 緥鸑諷剉3*Npe:Ni,j,k R 愔S/f鄀廭剉�N醤硩i+j+k=0 mod 
3 N蛓 愓l/fi,j,k龕諷陙 TN膥 b�€龕蜰A-N b龕蜰B-N b龕蜰C-N 愔S qQ g N*N膥 蟢膥諷誰:NC(100,3) @b錘筫誰pe:N3C(100,3); $ L "��� 9   ���� /  ����   ����    ���   ����   ���   ����   ����   ����   ���   ��� *��� 鍿�Y貜颯 
gN蛓 愓l1\/fi,j,k R+R諷陙A,B,C購 N*N茤�T 購/f郪:N1+2+0=3=0mod3�0 1uXN誰烻 t鍂 筫誰pe:NC(100,1))3 @b錘1u燫誰烻 t ;`諷誰pe:N3C(100,3)+(C(100,1)) 3�0 Vn��F� ����(���#� ����(����� �����   ����   ����    ���   ����   ��� +���� 孨�0孨y _鹼pe蔛膥�TR`I{�_ h :yn*NCQ }茤�T剉k膥�T*NpeC
(n,k) g N�₩'`(嵤S�T蛓R`I{�_ 1u嶯僛霳鶴皊(W孨y _歔 tKN-N Ee饄僛霳:N孨y _鹼pe�0 歔 t11.6(孨y _歔 t)� 緥n:Ncktepe 鵞N Rx孴y g� "g��f� �����   ���   ����    ���6   ����   ���� �� ��  ����  �� � ,���� n╟簨11.2� 鵞鸑UOcktepen g� C(n,0)+C(n,1)+& +C(n,n)=2n 
翄�f� 銷x=y=1 g <8��*� ����(��� � ����� Z   ����   ����    ���� �� � -���� ╟簨11.3� 鵞鸑UOcktepen g� C(n,0)-C(n,1)+C(n,2)-& + (-1)nC(n,n)=0 翄�f:銷x=-1,y=1 R VF��-� ����(����� ����!��� Z   ���� &  ����   ���� �� � .����

6vQ-NC(a ,k)擽\O俌 N╟�^� 鵞鸑�a瀃pea tepek g� T��� ����  � ����� N�    ����   ����  �� � /���� f(W Nb梽v歔 t-N 諷a =-n, y=1 sS梍 Nb梽v╟簨� ╟簨11.4� 鵞鸑UOcktepen 鵞|x|<1 g: V4�� � ���� !���'� ����� h   ����   ����
� �   ����  �� � 0���� :歔 t11.8� 緥m,n,r,k:Ncktepe R N�RR`I{�_�b藌�0 "����� ����� 4�   ����  �� � 1���� (5)C(n,r)C(r,k)=C(n,k)C(n-k,r-k) 購虘r仇k� (6)C(m,0)C(n,r)+C(m,1)C(n,r-1)+拣+C(m,r)C(n,0)=C(m+n,r) 購虘rｐmin{m,n}�0鍕lQ�_萐饄:NVandermondeR`I{�_� (7)C(m,0)C
(n,0)+C(m,1)C(n,1)+拣+C(m,m)C(n,m)=C(m+n,m) 購虘mｐn�0S_m=n鰁 N�_sS:N (�$� ���� "� ���� <� ����   ���� <  ����   ��� 2  ����   ���� �� ��  ���  �� � 2���� 翄�f� (1)�0(2)�0(5)9hnc歔 t11.5鉔eQsS
梍�0 Nb椓 f(3)�0(6)�0(8) (4)�0(7)剉翄�fYu\O`N槝�0 (3)(W孨y _歔 t-N 銷y=1 R梍: "O��N� ����� 4G   ����  �� � 3��� 0�(6)刧 恗+n*NCQ }剉茤�TS S={a1,a2,& ,am,b1,b2,& ,bn} C(m+n,r)h :y蜰S-N鄀廭 愔Sr*NCQ }剉筫誰pe�0銷 S1={a1,a2,& ,am},S2={b1,b2,& ,bn}�0奲 N饛 愓l R{|: (WS1-N N 蜰S2-N 恟*N筫誰pe:C
(m,0)C(n,r)�0 (WS1-N 1*N 蜰S2-N 恟-1*N筫誰pe� C(m,1)C(n,r-1)�0 & (WS1-N 恟*N (WS2-N N 悇v筫誰pe� C(m,r)C(n,0)�0 1u燫誰誰�R 愓l;`pe:N� C(m,0)C(n,r)+C(m,1)C(n,r-1)+ & +C(m,r)C(n,0)=C(n+m,r) ~���(���"�����*��� "�����*��� "�����*��� "�����*��� "�����*��� "�����*��� "�����*��� "�����*��� "�����*��� "�����*���
��"�����*��� "�����*��� "�����*��� "�����*��� "�����*���  �"�����*��� "�����*��� "�����*��� "�����*��� "�����*��� W�"������   ���   ���   ����   ����   ���   ����   ���   ����   ����   ����   ���� �� ��  ��� 
� �   ����   ����   ���� �� ��  ����   ����   ����   ��� 5  ��� 4� � R(8)1u(2)颯梍� C(n+k+1,k)=C(n+k,k)+C(n+k,k-1) "*��)� �����   ��� 5�!� 11.4 �Y蛻茤剉抍�R孴膥�T &���"��(��A���  �� �� t�N�0�Y蛻茤 @b�屍 T/fN汵 N T鵞a宧QSO�0 @b� Y
蛻茤/fN汵鵞a (颯蛻 Y鶴皊)剉hQSO Y蛻茤-N鵞a宎i鶴皊剉!kpeni饄:NCQ }ai剉蛻pe�0 鍌�Y蛻茤-N N TCQ }*Npe:Nk鰁 饄鍕�Y蛻茤:NkCQ�Y蛻茤�0 俌済�Y蛻茤剉CQ }*Npe/f gP杽v R饄:N gP Y蛻茤�0 鍌 gP Y蛻茤S g a1,a2,& ,akqQk*N N TCQ } Nai剉蛻pe:Nni R颯皨:N� {n1佛a1,n2佛a2,& ,nk佛ak} (�2�"�����*���  �"�����*��� "�����*��� D�"�����*���
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